Ryzyko kredytowe WMS

Zestaw 9

1. Niech H(t) = e D(t,T). Oczywiscie wiemy, ze tak zdefiniowany pro-
ces jest martyngalem wzgledem filtracji Z;. Znalez¢ odpowiadajace mu
funkcje h(t) i ¢(t) z twierdzenia o reprezentacji martyngatu, oraz spraw-
dzi¢ (wykonujac odpowiednie obliczenia), ze zachodzi réwnosé
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2. Wykazac, ze jezeli strategia ¢ jest samofinansujaca, to proces XN/GD(t)
spetnia

t ~

o) = Vol0) + [ én(u)aD(u 7).
0

Wywnioskowaé stad, ze ‘Z,(t) jest martyngatem.

3. Niech ¢p(t) = Tjo (1), a ¢p(t) takie, ze V,(0) =01 ¢ jest samofinan-
sujaca. Wykazac, ze  nie jest strategia arbitrazowa.

4. Wykazaé, ze istnienie miary martyngatowej implikuje brak arbitrazu w
modelu.

5. Wyznaczy¢ strategie replikujacg dla obligacji korporacyjnej ze stopa
odzysku 9, ktérej wyptata w chwili T dana jest jako

D(;(T, T) =H= ]1{T<T} + 5]1{T§T}-

Korzystajac z otrzymanej strategii wyznaczy¢ cene tego bonu w chwili
t.

6. Dla H z poprzedniego zadania obliczyé e "*"YE(H|Z;) wprost, a na-
stepnie poréwnaé¢ otrzymany wynik z wynikiem otrzymanym w po-
przednim zadaniu.

7. Wykazaé¢, ze dowolna obligacje z zerowa stopa odzysku (tj. D(t,T))
mozna zreplikowa¢ za pomoca B(t,T) i Ds(t,T).

8. Wykazaé, ze cena w chwili 0 obligacji korporacyjnej o wartosci nomi-
nalnej 1, wyplacajacej w chwili bankructwa ¢(7) jest rowna

Dy(0,T) = e "™G(T) + /0 o(s)e " f(s)ds.

9. Wykazaé, ze Dy(t,T') spelnia réwnanie rézniczkowe

dDy(t,T) = (rDy(t, T) = $(t)y(t)(1 = I(8))dt — Dy(t, T)dM (1),
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