Ryzyko kredytowe WMS

Zestaw 8

1. Niech N(t) bedzie procesem Poissona z intensywnoscia A > 0. Wykazad,
ze proces N (t)— At jest martyngatem wzgledem filtracji \V; generowane;j
przez proces N (t).

2. Niech N(t) bedzie procesem Poissona z intensywnoscig A > 0 zadanym
na przestrzeni probabilistycznej (€2, F,P). Wykazaé, ze odwzorowanie
7 : Q) — R, zdefiniowane jako

T(w) =1inf{t > 0: N(t)(w) > 0},
jest zmienng losowa o rozktadzie wyktadniczym z parametrem .

3. Niech 7 bedzie momentem bankructwa z funkcja hazardu I' i dystry-
buanta F. Wykazaé, ze E(I(t)) =E(I'(t AT)) = F(t)

4. Niech 7 bedzie momentem bankructwa. Wykaza¢, ze zachodzi rownosc¢

AT 1 B t 1_ I(u) y y
/0 = / s

oraz, ze powyzszy proces jest kompensatorem procesu indykatora ban-
kructwa I(t).

5. Korzystajac z faktu, ze proces L(t) = (1 — I(t))e!'™ jest martyngatem,
wykazac, ze
T
E(ﬂ{T<7—}|It) = ll{t<7-}e_‘ft ’Y(S)ds'

6. Niech 0 < a < b i niech Z bedzie zmienna losows Z,-mierzalng. Zdefi-
niujmy proces X (t) = Zl,4(t) dla t > 0. Wykazaé, ze istnieje lewo-
stronnie ciagta deterministyczna funkcja Y'(t) spelniajaca

t t
/ X(u)dM(u) = / Y (u)dM (u).
0 0

Wywnioskowaé stad, ze fg X (u)dM (u) jest martyngatem wzgledem fil-
tracji Z;.
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