Matematyka II Fizyka Medyczna, rok I

Zestaw 6 - granice funkcji wielu zmiennych

1. Znalez¢ dziedzine nastepujacych funkcji, a nastepnie przedstawic ja gra-

ficznie:
(a) flz,y) =4,
(b) f(z,y) = ctg(z —y),
() flz,y) = Va?—y?,
(d) f(z,y) =1In(zy),
(e) f(z,y) =In(y* — 4z +8)

(c) §+% —2=0,
(d) 2? +y? = 8z,
() 5 +4 =1
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( (m,y)H(O,O) /12+y2+1717
sin(z3+y3)

(g) hm(x,y)ﬂ(0,0) T2
1
(h) hm(w,y)ﬂ(0,0)(l + 334?/4) 2y 5
(i) hm(at,y)ﬂ(l,o) log, ([B + y>7
. . e_ 22442
(J) (*) hm(ac,y)—>(0,0) x4+yi s

(k) (g, (+00,+00) 77 iy

4. Zbadaé istnienie granicy funkcji f w punkcie A = (0,0). Jezeli granica
istnieje, to podac jej wartosé:
1.2
(a) f(l',y) = $2+y27
.I‘2 2
(b) f(l',y) = m4_i/y4a

1— x2+y?
(C) f(xay) - (36;3252);;;2)7
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e sin(wy) - Jla z £ 0
ﬂ%w:{ox Cdlaz=0"
(e) (%)
- {5 Wity

5. (*) Obliczy¢ o ile istnieja, granice iterowane i sprawdzié, czy istnieje
granica funkcji:
(a) f(x,y) = :Esin% w punkcie (0,0),
2,2

(b) flz,y) = e W bunkcie (0,0).

6. Zbadac ciaglosé nastepujacych funkcji:

" e dla(2,y) # (0,0)
ﬂﬁw:{éfy dar=y=0
(v) 2
fe={ e REnL00.
(© 2
(o drmson
@ A, dla (2,y) # (0,0)
f(x’y):{ 0. dar=y=0

7. (*) Wykazaé, ze funkcja

%|x—y|, dlay >z

f(x,y)z{ 0.

dlay <z’
jest ciagta w kazdym punkcie ptaszczyzny.
8. (*) Wykaza¢, ze funkcja

1, gdy 7,y € Q
flz,y)=<5 0, gdyz,y¢Q ,
—1, w.p.p

jest nieciagta w kazdym punkcie ptaszczyzny.
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