Matematyka I Fizyka Medyczna, rok I, sem. 1

Zestaw 4 - pochodna funkcji, r6zniczkowalnosé.

1. Korzystajac z definicji oblicz pochodne funkcji f w podanym punkcie

(a) f(z) =ViAz+1, 20 =2,
(b) f(x) = —22%+ 5z, 1o = —1,
(c) f(2) = 5, @0 =1,

d) flz)=a+21 zo=2

2. Oblicz pochodne nastepujacych funkcji:

(0) f(x) = (Vi + (s — 1)
(b) f(t) = (VE+2t)(1+ V2 + 3¢),
(©) flu) = 225,

(@) £@) = e,

(©) () = gt

(f) f(u) =3sin(3u+5),

(g) f(z) = cos’w,

(h) f(t) = 3sin®t — sin®t,

(i) f(u) = cos®4u,

() fla) = sin VIT 22

(k) f(t) = sin(arcsint),

(1) f(u) = arcsin %,
(m) g(t) = arctan® ,

(n) g(x) = arctan(z — /1 + 22),
(0) h(u) = vInu,

(p) f(r) =Insinz,

(a) g(t) = logst,

(r) f(u) =logs(u® — 1),

(s) h(z) = Inarctan /1 + 22,
(t) g(t) = 10,

(u) f(u)=e witl

(v) flu) =3

(a) f(2) = 325,
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(¢) f(u) =wuarcsinu,
(d) f(z) =xarcsinx + /1 — 22,
() f(t) = .
(f) fu) =3,
(8) fla)=a8"",
(h) f(t) = 1%
4. Oblicz pochodne nastepujacych funkcji:
(a) f(z) =2,
(b) f(z)=a™ne,
(c) f(z) = sinx®s?,
(d) f(a)=a",
(e) f(x)=log,5,
(f) f(x) =logz(z? + 3).
5. Oblicz pochodne nastepujacych funkcji:
(a) f(x) =927+ 3a* — 3a® + 327" — a1,
(b) flz) = 2352,
() f(z) = 3L,
(d) f(z) = tan*2z ,
(e) f(z) = xarcsinz + In(1 + z?),
(f) f(z) = sin(3cosz) - cos(5sin® 7x),
(g) f(x) =In,/{=202,
(h) f(z) = arccosv1 — a2,
(i) f(z) = VInx + arctan L‘r—i,
) f(z) = V=,
(k) f(z) = (sinz)",
1) J(2) = 207
(m) f(z) = 61"
6. Oblicz (jezeli istnieje) f’'(z¢) w podanym punkcie z:
(a) )
) =22+ 3x+1, gdy <1,
f(x)_{x2—3x+4, gdy z > 1, ’
o = 1,
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(b) )
I Bl a2 gdy = < 2,
f(x)_{x2—7x+8, gdy z > 2, ’
'ZEO_27
(c)
|0, gdy z > 0,
f(m)_{w(ﬂf+1)2, gdy <0, ’
.To—O,
(d) )
ot +4xr -4, gdyz <3,
f(x)_{x2—3:c+4, gdy x> 3, ’
ZL'():S.

7. Zbadaj rézniczkowalnos$¢ nastepujacych funkcji:
(a) f(z)=le— 1P|z —2],
(b) f(z) = Va2,

o
~

sin(z?) x;«é()
ro={ o 175

| (x=2)%(x—4), gdyxe(3,4),
f(x)‘{ 0. sy o ¢ (3.4),

8. Zbadaj ciaglos¢ i rozniczkowalnos$é nastepujacych funkeji:
« Yrcost dla x#0
f(’”):{ 0 dla =0
(b)

el dla x<1
g(x) = 2 :
Vr—1 dla z>1

9. Dla jakich parametréow p i ¢ funkcja f jest ciagta i rézniczkowalna w
swojej dziedzinie:

(a)

Fz) = sinz dla x <0
T pr?4gr dla x>0

(b)

_J pe®+q dla <0
9(””)_{ 2-2 dla z>0 "
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