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1. Rozwazmy gre Fibonacci Nim. Na stole jest 4F;, bierek. Znalezé ruch
wygrywajacy dla dowolnego n naturalnego (o ile taki ruch istnieje).

2. Zmalez¢ N i P pozycje w grze Empty and Divide (z dwoma stotami),
przy zalozeniu, ze gracz, ktéry wykonuje ostatni ruch prze-
grywa.!

3. Na stole leza 3 talie kart: pierwsza z nich zawiera komplet 52 kart, a po-
zostale dwie sg wybrakowane: w drugiej talii brakuje asa pik i krola pik
oraz dwoch trojek (kier i pik), natomiast w trzeciej talii brakuje damy
i kréla karo oraz dziesigtki, dziewiatki i 6semki pik. Ruch w grze pole-
ga na zadeklarowaniu koloréw (co najwyzej dwoch) i wzieciu dowolnej
liczby kart ze stolu - wytacznie w zadeklarowanym kolorze/kolorach. W
kazdym ruchu nalezy wzia¢ przynajmniej jedna karte. Wygrywa gracz,
ktory wziat ostatnig karte. Czy gracz rozpoczynajacy te gre ma szanse
ja wygrac? Jezeli tak, to wskazaé¢ ruch wygrywajacy.

4. Na stole lezy stos n zetondéw. Pierwszy gracz moze usunaé¢ dowolna
liczbe zetonéw, przynajmniej jeden zeton, ale nie caly stos. Nastepnie
gracze naprzemiennie wykonuja swoje ruchy, przy czym kazdy gracz
moze usunac

e co najwyzej tyle zetonow, ile przeciwnik wziat w poprzednim ru-
chu, gdy zostalta wzieta parzysta liczba zetonow,

e co najwyzej o jednej wiecej zeton, niz przeciwnik wzial w poprzed-
nim ruchu, gdy zostata wzieta nieparzysta liczba zetonéw.

Wygrywa gracz wykonujacy ostatni ruch. Wskazaé¢ ruch wygrywajacy
(o ile istnieje) dla pierwszego gracza jezeli n = 70. Dla jakich wartosci
n drugi gracz ma szanse wygrac?

5. Niech ciag {H,}5°, C N bedzie dany wzorem Hy = 1,

Hypy = Hy +min{H,; : f(H;) > Hy}, k>0

Pokazac¢, ze jezeli f(H;,) < H,

% Jit+1

dlal<i<p(peN, p=>2),to

Hjl + Hj2 +eeet ij < ij-i-l'

6. Zapisa¢ oraz udowodnié¢ twierdzenie Wythoffa.

lrozwigzanie dla wersji LPTMW jest oceniane na 0 pkt.!




